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Nombre b-chromatique de G:

φ(G) = nombre maximum de couleurs utilisées par une
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• Borne supérieure
pour φ(G)

• Le cas des arbres

• Block graphes

• Block graphe G tel
que φ(G) <

m(G) − 1

• Si ω(G) ≤ 3,
alors
m(G)− φ(G) ≤
1

• NP -complet pour un graphe général (Irving et Manlove)
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• NP -complet pour les graphes bipartis (Kratochvı́l, Tuza et
Voigt)

• Polynomial pour les arbres (Irving et Manlove)

Polynomial pour les block graphes avec ω(G) ≤ 3
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• Borne supérieure
pour φ(G)

• Le cas des arbres

• Block graphes

• Block graphe G tel
que φ(G) <

m(G) − 1

• Si ω(G) ≤ 3,
alors
m(G)− φ(G) ≤
1

1 2 k

· · ·

Il y a au moins k sommets de degré au moins k − 1

m(G): plus grand entier k tel que G a au moins k

sommets de degré ≥ k − 1

Fait φ(G) ≤ m(G)

u ∈ V (G) est dense si d(u) ≥ m(G) − 1.
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Théor ème (Irving and Manlove) Si T est une arbre, alors
φ(T ) = m(T ) ou φ(T ) = m(T ) − 1.

V ′: ensemble des sommets denses de T .



Le cas des arbres

• b-coloration
• Nombre
b-chromatique

• Complexité
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Théor ème (Irving and Manlove) Si |V ′| = m et V ′ encercle
un sommet, alors φ(T ) = m(T ) − 1. Sinon, φ(T ) = m(T ).

V ′′: sous-ensemble de m sommets denses de G.
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ensemble de b-sommets d’une b-coloration avec m(G)
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Les block graphes ont une structure d’arbre.

Si G est un block graphe, alors m(G) − 1 ≤ φ(G) ≤ m(G)?
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Et si ω(G) < 7?
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Fait Si (∗), alors φ(G) < m(G).
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• Borne supérieure
pour φ(G)

• Le cas des arbres

• Block graphes

• Block graphe G tel
que φ(G) <

m(G) − 1

• Si ω(G) ≤ 3,
alors
m(G)− φ(G) ≤
1
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Théor ème Si G est un block graphe tel que ω(G) = 3 alors:

1. Si |V ′| = m(G) et V ′ encercle un sommet, alors
φ(G) = m(G) − 1;

2. Si (∗), alors φ(G) = m(G) − 1;
3. Sinon, φ(G) = m(G).

Pour G tel que 3 < ω(G) < 7?
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