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Premier algorithme : Jarvis

On trouve le suivant
Puis le stivant .

Et ainsi de suite




Premier algorithme : Jarvis

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de §;
min = oo
Pour tout w € S\ {u}
si angle(uz, uvw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire
S =8\ {v}
Pour tout w € S
min = oo
si angle(v.pred v,vw) < min alors
min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;
v = v.sutvant;
Tant que v # u
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Complexité ?

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de §;
min = oo
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si angle(uz, uvw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire
S =8\ {v}
Pour tout w € S
min = oo
si angle(v.pred v,vw) < min alors
min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;
v = v.sutvant;
Tant que v # u
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Complexité ?

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de S;
min = oo O (n)
Pour tout w € S\ {u}
st angle(uzx,uw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire
S =8\ {v}
Pour tout w € S
min = oo
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min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;

v = v.sutvant;
Tant que v # u
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Complexité ?

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de §;
min = oo
Pour tout w € S\ {u}

si angle(uz, uvw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire

S = 5\ {v} O(n)
Pour tout w € S

min = oo

si angle(v.pred v,vw) < min alors

min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;

v = v.sutvant;
Tant que v # u
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Premier algorithme : Jarvis

Complexité ?

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de S;
min = oo
Pour tout w € S\ {u}
si angle(uzx, uvw) < min alors min = angle(uz, uw); v = w;
u.sutvant = v,

= v
Pour tout w € S
min = oo
si angle(v.pred v, vw) < min alors
min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;
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Premier algorithme : Jarvis

Complexité ? O(n2)

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de §;
min = oo
Pour tout w € S\ {u}
si angle(uz, uvw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire
S =8\ {v}
Pour tout w € S
min = oo
si angle(v.pred v,vw) < min alors
min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;
v = v.sutvant;
Tant que v # u




Premier algorithme : Jarvis

Complexité ? O(nh)

entrée : S un ensemble de points.
u = le point le plus bas de §;
min = oo
Pour tout w € S\ {u}
si angle(uz, uvw) < min alors min = angle(ux,uw); v = w;
u.sutvant = v;
Faire
S =8\ {v}
Pour tout w € S
min = oo
si angle(v.pred v,vw) < min alors
min = angle(v.pred v,vw); v.suivant = w;
v = v.sutvant;
Tant que v # u
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Deuxieme algorithme : Graham

Un point intérj ur:‘-,.

Tri autpur d\é*fcﬂ:‘-e_ pé',

Parcours depuis e point le p




Deuxieme algorithme : Graham

Un poigt intérj Ur.:“'-,.
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Deuxieme algorithme : Graham

entrée : S un ensemble de points.
origine = barycentre de 3 points de S;
trier S autour de l'origine;
u = le point le plus bas de S;
v = u;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;
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entrée : S un ensemble de points.
origine = barycentre de 3 points de S;
trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S;
v = u;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : S un ensemble de points.
origine = barycentre de 3 points de S; O(n 1Og n)
trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S;
v = u;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 pqints de S; O(n 1Og n)
rier S autour de l'origine; \
u = le point le plus bas de S;
v = u;
tant que v.suivant # u

si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche

v = v.suwvant;

sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;
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Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n 1Og n)

trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S; O(ﬂ)
v = U;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;
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Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n 1Og n)

trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S; O(ﬂ)
v = U;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n log n)

trier S autour de l'origine; |

u = le point le plus bas de S; O(n)

V= u;

tant que v.suivant #u |

si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.survant;

sinon

si v # u v = v.precedent,;
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entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n log n)

trier S autour de l'origine; |

u = le point le plus bas de S; O(n)

V= u;

tant que v.suivant #u |

si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.survant;

sinon

si v # u v = v.precedent; au p|US n suppressions
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Complexité

entrée : S un ensemble de points.

origine = barycentre de 3 points de S;

trier S autour de |'origine; \
u = le point le plus bas de S;
V= U;

O(1)
O(nlogn)
O(n)

si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche

sinon

si v # u v = v.precedent; au p|US n su ppressions




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n 1Og n)

trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S; O(n)

V= U;

si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche

v = v.suivant; | au plus n fois

sinon

si v # u v = v.precedent; au p|US n suppressions




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : .S un ensemble de points. O(l)
origine = barycentre de 3 points de S; O(n lOg TL)

trier S autour de l'origine; |
u = le point le plus bas de S; O(ﬂ)

V= U,




Deuxieme algorithme : Graham
Complexité

entrée : S un ensemble de points.
origine = barycentre de 3 points de S; O(n 1Og n)
trier S autour de l'origine;
u = le point le plus bas de S;
v = u;
tant que v.suivant # u
si (v, v.suivant, v.suivant.suivant) tourne a gauche
v = v.suwvant;
sinon
v.survant = v.sutvant.suivant;
si v # u v = v.precedent,;
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Variante: origine en y = —00

Tri en

Envelopp




Variante: origine en y = —o0

A recoler avec |'enveloppe inférieurg
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Autre algorithme par tri en x

entrée : .S un ensemble de points.
trier S en z;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en z
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w,w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;
v.pred = w; w.suivant = v,
u = v;
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Autre algorithme par tri en x
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U

entrée : .S un ensemble de points.
trier S en z;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en z
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w,w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;
v.pred = w; w.suivant = v,
u = v;
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tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w, w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,
v.pred = w; w.suivant = v;
u = v,




Autre algorithme par tri en x

entrée : S un ensemble de points.
trier S en x;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en x
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
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w = w.pred,
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Autre algorithme par tri en x
Complexité

entrée : S un ensemble de points.
trier S en x;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en z
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w,w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;
v.pred = w; w.suivant = v,
u = v;




Autre algorithme par tri en x
Complexité

entrée : S un ensemble de points.
trier S en ; O(n 10g n)

initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche

tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en z
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w,w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;
v.pred = w; w.suivant = v,
u = v;




Autre algorithme par tri en x

entrée : S un ensemble de points.
trier S en x;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en x
W=u
tant que (v, u, w.suivant) tourne 3 droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;

w = w.pred,
v.pred = w; w.suivant = v,
U= 0;




Autre algorithme par tri en x
Complexité

entrée : .S un ensemble de points.
trier S en z;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a ga
tel que u a droite et u, u.suivant, u.suivant tournef da
Pour v le prochain en z

W=u

u = u.survant;

v.sutvant = u; u.pred = v,

tant que (v, w, w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;

v.pred = w; w.suivant = v,

Dessiner une aréte dans la triangulation




Autre algorithme par tri en x
Complexité

entrée : .S un ensemble de points.
trier S en z;
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a ga
tel que u a droite et u, u.suivant, u.suivant tournef da
Pour v le prochain en z

W=u

u = u.survant;
v.suivant = u; u.pred = v;
tant que (v, w, w.pred) tourne a gauche

w =w.pred nb d'aréetes ~ 3n

v.pred = w; w.suivant = v,

Dessiner une aréte dans la triangulation




Autre algorithme par tri en x
Complexité

entrée : S un ensemble de points.
trier S en x; O(TL 10g n)
initier une liste circulaire avec les 3 points les plus a gauche
tel que w a droite et u, u.suivant, u.suivant tourne a gauche,
Pour v le prochain en z
w=u
tant que (v, u, u.suivant) tourne a droite
u = u.survant;
v.sutvant = u; u.pred = v;
tant que (v, w,w.pred) tourne a gauche
w = w.pred,;
v.pred = w; w.suivant = v,
u = v;
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Un algorithme division fusion

Complexité




Un algorithme division fusion

Complexité

fln)=A-n+f(5)+ f(5)




Un algorithme division fusion

Complexité

fln)=A-n+f(5)+ f(5)

= O(nlogn)




Un algorithme division fusion

Complexité

fn)=A-n+ f(5)+ f(5)

= O(nlogn)

Division et fusion en O(n)

Partition équilibré

(prétraitement O(nlogn)
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Cas particulier : polygone simple

(déja vu : chaine polygonale monotone)
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Graham marche pas




Cas particulier : polygone simple




Cas particulier : polygone simple

Principe : boucher les poches
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Un algorithme incrémental
Un découpage du plan
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Un algorithme incrémental
Un découpage du plan




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan

A~ AY \ 4




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan

ANy Dy




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan

oA




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan

20N




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan

fxy




Un algorithme incrémental
Un découpage du plan
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e incrémental




e incrémental




Un algorithme incrémental

symétriquement




Un algorithme incrémental
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Un algorithme incrémental

Complexité




Un algorithme incrémental

Complexité

Complexité d'un neceud




Un algorithme incrémental

Complexité

Complexité d'un neceud

O(1)




Un algorithme incrémental

Complexité

Complexité d'un neceud

O(1)

Arbre équilibré



Un algorithme incrémental

Complexité

Complexité d'un neceud

O(1)

Arbre équilibré

O(logn) par insertion
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L algorithme du paquet cadeau
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